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Teoría de Números  
Divisibilidad 

Desde el primer entrenamiento de Teoría de Números manejamos el concepto de 

divisibilidad, pero no hemos sido muy formales, hoy lo seremos. 

 

 

Ejemplo Como 12 = 3∙4 entonces existe un entero k tal que 12 =3k, entonces 3 divide a 12. 

Ejercicio Demuestra que 5|20 y 6|-18. 

 

Problemas: 

 
Demostración Suele ocurrir que al ver esto uno diga “Pues es cierto, pero no sé 

cómo explicarlo”. Podemos empezar cambiando el problemas a condiciones más 

amigables para trabajar. 

Existe k entero de forma que b = ak. 

Existe q entero de forma que c = aq. 

Queremos concluir que existe un entero b tal que b+c = ax. 

Ahora bien b+c = ak+aq = a(k+q). Haciendo x = k+q obtenemos lo que queríamos. 
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● Demuestra que no existen enteros x,y tales que 4x+6y sea impar. 

● Hay 100 casilleros numerados del 1 al 100 y 100 niños, un un principio todos los 

casilleros están cerrados. El niño 1 irá al casillero 1 y de 1 en 1 irá abriendo los 

casilleros. Al terminar el niño 2 irá al casillero 2 y de 2 en 2 irá cerrando los 

casilleros. Al terminar el niño 3 irá al casillero 3 y de 3 en 3 irá abriendo los casilleros 

que están cerrados y cerrando los que están abiertos, así sucesivamente, después 

del niño 100 ¿Qué casilleros quedarán abiertos? 

 
● Demuestra que para todo N, 2N es la suma de dos impares consecutivos. 

● Demuestra que para todo N, 3N es la suma de 3 enteros consecutivos 

 

 
● Demuestra que existen 100 enteros consecutivos tales que ninguno es primo. 

(Sugerencia: Empieza con 101! + 2) 


